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Àííîòàöèÿ: Ïðèìåíèìûå íà ïðàêòèêå îöåíêè òî÷íîñòè íîðìàëüíîé àïïðîêñèìàöèè äëÿ ðàñïðåäåëåíèé

ïóàññîíîâñêèõ ñóìì ìîãóò áûòü ïîëåçíûìè â íåêîòîðûõ ìîäåëÿõ ðèñêà.

Ïðè èññëåäîâàíèè ðàñïðåäåëåíèÿ îñòàòêà ñðåäñòâ R ñòðàõîâîé êîìïàíèè ïî ñòðàõîâîìó ïîðò-
ôåëþ èç N äîãîâîðîâ ìîæíî ïîëó÷èòü, ÷òî

R = r +
N∑

i=1

Zi −
N∑

i=1

Yi,

ãäå r � íà÷àëüíûé êàïèòàë ïî ñòðàõîâîìó ïîðòôåëþ, Zi � ñòðàõîâàÿ ïðåìèÿ, Yi � âåëè÷èíà âûïëàò.
Ïðè ýòîì N ìîæåò áûòü êàê äåòåðìèíèðîâàííîé, òàê è ñëó÷àéíîé âåëè÷èíîé. Ïðåäñòàâëÿåò

èíòåðåñ ñëó÷àé, êîãäà N ñëó÷àéíàÿ âåëè÷èíà. Ïóñòü N = Nλ � ñëó÷àéíàÿ âåëè÷èíà, èìåþùàÿ
ðàñïðåäåëåíèå Ïóàññîíà ñ ïàðàìåòðîì λ, λ > 0.

Ôîðìàëèçàöèÿ ïðèâåä¼ííîé ñèòóàöèè è íåêîòîðûõ äðóãèõ ïðèâîäèò ê ìàòåìàòè÷åñêèì ìîäå-
ëÿì ñ ïóàññîíîâñêîé ñóììîé

Sλ = X1 + X2 + · · ·+ XNλ
,

ãäå X1, X2, . . . � íåçàâèñèìûå îäèíàêîâî ðàñïðåäåë¼ííûå ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû. Ïðè÷¼ì ñëó÷àé-
íûå âåëè÷èíû Nλ, X1, X2, . . . íåçàâèñèìû ïðè êàæäîì λ.

Äëÿ ðàñ÷¼òà òðåáóåìûõ âåðîÿòíîñòíûõ ïîêàçàòåëåé â ðàìêàõ ìàòåìàòè÷åñêèõ ìîäåëåé, ñâÿ-
çàííûõ ñ òîé èëè èíîé ñõåìîé ñòðàõîâàíèÿ, ìîæíî ïðèâëåêàòü ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå â òåîðèè
ïðåäåëüíûõ òåîðåì. Â [2] äîêàçàíà àñèìïòîòè÷åñêàÿ íîðìàëüíîñòü ïóàññîíîâñêèõ ñóìì:

P

(
Sλ − aλ√
λ(a2 + σ2)

< x

)
⇒ Φ(x) (λ →∞)

ïðè óñëîâèè ñóùåñòâîâàíèÿ MX2
1 .

Çäåñü Φ(x) � ñòàíäàðòíîå íîðìàëüíîå ðàñïðåäåëåíèå,

MSλ = λa, ãäå a = MX1√
DSλ ≡

√
λ(a2 + σ2), ãäå σ2 = DX1.

Ïðè ðåøåíèè çàäà÷, ñâÿçàííûõ ñ áîëüøèìè ðèñêàìè, ïðèõîäèòñÿ èìåòü äåëî ñ ðàñïðåäåëå-
íèÿìè, äëÿ êîòîðûõ íå ñóùåñòâóþò ìîìåíòû òðåòüåãî ïîðÿäêà, à ñóùåñòâóþò ìîìåíòû ïîðÿäêà
2 + δ, ãäå 0 < δ < 1. Ñëåäîâàòåëüíî, ïðåäñòàâëÿåò èíòåðåñ ñëó÷àé, êîãäà

MX1 = a, DX1 = σ2, M |X1|2+δ < ∞, 0 < δ < 1.

Ïðèâåä¼ì ïðàêòè÷åñêè ïðèìåíèìûå îöåíêè òî÷íîñòè íîðìàëüíîé àïïðîêñèìàöèè äëÿ ðàñïðå-
äåëåíèÿ ïóàññîíîâñêîé ñóììû [1].

815



ISSN 1810-0198. Âåñòíèê ÒÃÓ, ò. 14, âûï. 4, 2009

Åñëè MX1 = a, DX1 = σ2, M |X1|2+δ < ∞, 0 < δ < 1, òî

sup
x

∣∣∣∣P
(

Sλ − λa√
λ(a2 + σ2)

< x

)
−Φ(x)

∣∣∣∣6 C(δ) · M |X1|2+δ

(a2 + σ2)
(2+δ)

2 · λ δ
2

,

ãäå

C(δ) =
21− δ

2 · Γ
(

2+δ
2

)

π(1 + δ)(2 + δ)
.

Â [1] íàéäåíû ÷èñëîâûå çíà÷åíèÿ
δ 0,05 0,10 0,15 0,20 0,25 0,30 0,35

C(δ) 0,2876 0,2592 0,2352 0,2141 0,1935 0,1791 0,1645

δ 0,40 0,45 0,50 0,55 0,60 0,65 0,70
C(δ) 0,1515 0,1399 0,1294 0,1201 0,1116 0,1040 0,0970

δ 0,75 0,80 0,85 0,90 0,95 1,00
C(δ) 0,0907 0,0850 0,0797 0,0750 0,0706 0,0665

ËÈÒÅÐÀÒÓÐÀ
1. Êîðîë¼â Â.Þ., Øåâöîâà È.Ã. Î òî÷íîñòè íîðìàëüíîé àïïðîêñèìàöèè. II // Òåîðèÿ âåðîÿòíîñòåé è å¼ ïðè-

ìåíåíèå. 2005. Ò. 50. Âûï. 3. Ñ. 555-564.
2. Êîðîë¼â Â.Þ. Ñõîäèìîñòü ñëó÷àéíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ñ íåçàâèñèìûìè ñëó÷àéíûìè èíäåêñàìè // Òåî-

ðèÿ âåðîÿòíîñòåé è å¼ ïðèìåíåíèå. 1994. Ò. 39. Âûï. 2. Ñ. 313-333.

Abstract: Normal approximation accurity estimaties poisson sums applied to practice might be bene�cial
in the risk models.
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